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Les suites
Devoir-Maison 8

On considere la fonction f: R — R définie par

2 1
fw=g+3"

et on définit la suite (z,,)n>0 en posant xg = 0 et zp11 = f(xy,) pour n € N.
1. Montrer que I’équation 22 — 3z 4+ 1 = 0 posséde une solution unique
a €]0,1/2].
2. Montrer que Iéquation f(x) = = est équivalente a I’équation
23 -3x+1=0
et en déduire que « est 'unique solution de I’équation f(z) = x dans
I'intervalle [0, 1/2].

3. Montrer que f(RT) C R et que la fonction f est croissante sur R*.
En déduire que la suite (x,) est croissante.

4. Montrer que f(1/2) < 1/2 et en déduire que :

0 <z, < 1/2 pour tout n > 0.
5. Montrer que la suite (x,,),>0 converge vers cv.
Indications :

1. Pour la premiere question : attention on ne demande pas de calculer
a.

2. Pour la deuxieme partie de la troisiéme question, on pourra montrer
par récurrence que T,11 > & pour tout n € N.

3. Pour la derniére question : il faut d’une part montrer que (x,,) converge
et on note /¢ sa limite et d’autre part il faut montrer que ¢ = «.
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