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Interrogation 7

Exercice 0.1. Donner un équivalent simple au voisinage de a :

1. f(x):e%—l avec a = +00

. . 3 3 3
On sait que lim =0 doncer —1 ~ =

T——+00

2. f(x) = lln_(ﬁj avec a = 1.
Posons x =1+ h alors :

T—-+00

— 2 1_on_ _
f(x)=f(1+h)= lln((ﬁ}ﬁ)) _ 1-1-2h—h2 _ —h(2+h)

in(1+h) In(1+h)

h

Orin(1+h) ~ hdonc f(1+h) ~ RN — _o_p
h—0 h—0
Ainsi f(z) ~ —2—(z—1)=-1—=x
r—1
. f(z) = tan®(x) x In(1 + sin(x)) avec a = 0.
On sait que lir% sin(xz) =0 donc In(1 + sin(zx)) ~ sin(x).
T z—
Or sin(z) ~ x doncIn(l+ sin(z)) ~ =x.
z—0 z—0

Par ailleurs, tan®(z) ~ x3 donc, par produit, f(x) ~ x*.
z—0 z—0

4. f(z)=/1+In(1+2°)—1 avec a = 0.

: : 2y _ o1 2
On sait que;g(l) ln(12+ x*) =0 donc if(;v) il sin(1+x%).
Orin(1+ x*) oo donc f(x) ~ 5x°.

Exercice 0.2. Définir, si possible, le prolongement par continuité en 0 des

fonctions suivantes :

1 fl(fﬁ) _ v 1+sin?(z)—1

2
. . . 9 _ ) . W L2
On sait que ilg% sin®(x) = 0 donc /1 + sin?(z) — 1 Y, 28 (x).
Or sin®*(z) ~ 22 donc \/1+ sin?(z) —1 ~ 122
z—0 z—0

Par quotient, on a donc fi(x) ~ %
T—

Conclusion : lin% filz) = %, on peut donc prolonger fi par continuité
T—r

) ) filz) siz#0
en 0 en posant : g1(x) = { iz =0

In(143
On sait que lim 3z = 0 donc In(1 4+ 3x) ~ 3uz.
z—0 z—0
On sait que lim 2z = 0 donc tan(2z) ~ 2.
z—0 z—0

Donc, par quotient : fa(x) ~, %
T—
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Conclusion : lir% fa(z) = %, on peut donc prolonger fo par continuité
T—

, _ ) falw) siz#0
en 0 en posant : ga2(x) —{ 8 iz =0
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